Operacidokutatas I, 10. gyakorlat 2010. november 29.

1. Tekintsiik a

2513'1 — 3£E2 S 12
r1 — 3:132 S 3
—Tr1 — 2%2 S —8
—2.%1 + i) S —6
-z + @ < -1

egyenl6tlenség-rendszerrel leirt poliédert. Hatarozzuk meg a karakterisztikus alte-
rét és kupjat, tovabba adjunk meg olyan ¢ vektort (ha létezik), hogy cx ne legyen
feliilr6l korlatos a poliéderen.

2. Egy egyel6tlenség-rendszer megoldasa bdzismegoldds, ha az egyenlGséggel telje-
siill6 sorok altal alkotott részméatrix rangja megegyezik az egyelGtlenség-rendszer
matrixanak rangjaval. Igazoljuk, hogy az Az = b, x > 0 rendszer egy megoldasa
akkor és csak akkor bazismegoldés, ha a pozitiv elemekhez tartozo A-beli oszlopok
linearisan fiiggetlenek.

3. Legyen A, € kan, Ay € Rlxn, Az € ijn, by € Rk, by € Rl, bs € Rj, by € R™
Irjuk fel a Farkas-lemmat az alabbi rendszerre!

T, o, 13 € R" 1 Ajxy < by, Aoy < by, Azwg > b3,y + 29 + 23 = by, 71 > 0.

4. Bizonyitsuk be, hogy két diszjunkt poliéder erésen szétvalaszthato, azaz l1étezik két
parhuzamos elvélaszto hipersik: létezik ¢ vektor és o, 8 € R, hogy sup,cp, cr <
a < B <inf,ep, cx.

5. Bizonyitsd be Gordan tételét: akkor és csak akkor létezik x amire Ax < 0 (azaz
Az minden koordinatdja pozitiv), ha nem létezik y # 0, amire yA = 0 és y > 0.

6. Beadandd. Adjunk (a-ra és S-ra vonatkozo) sziikséges és elégséges feltételt arra,
hogy a
max(x; + )
ary + fro <1

Ty, T2 Z 0
linearis programnak

(a) legyen optimélis megoldasa;
(b) egyetlen optimélis megoldéasa legyen;

(c) legyen megengedett, de ne legyen optimalis megoldésa.
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