Operacidokutatas I, 5. gyakorlat 2010. oktober 11.

1. Legyen H a G véges csoport részcsoportja, k := |G : H|. Mutasd meg, hogy
ekkor létezik x1, ...,z € G, amely egyszerre jobboldali és baloldali reprezenténs-
rendszere H-nak, azaz Hzxq, ..., Hxj az Osszes jobboldali, z1H, ...,z H pedig
az Osszes baloldali H szerinti mellékosztaly.

2. Legyen G = (A, B; E) olyan péros graf, amiben létezik teljes parositas. Mu-
tassunk példat, amikor a maximaélis silyt teljes parositas silya kisebb, mint a
maximalis sulyt péarosités silya.

3. Igaz-e a kovetkezG allitas: ha egy péros grafban nincs teljes pérositas, akkor a
silyozott lefogasok sulydnak nem létezik minimuma semmilyen élstlyozésra sem?

4. Mutassunk példat olyan G = (A, B; E) péros grafra nemnegativ élsilyokkal, ahol
|A| = |B]| és minden minimalis 7 sulyozott lefogasban van olyan v pont, amire
7(v) < 0. Van-e olyan példa ahol G teljes paros graf?

5. Adott egy G = (A, B; E) péros graf, ¢ : E — R élsilyok, és egy minimalis
silyozott lefogas: m: V' — R. Lassuk be, hogy egy M teljes parositas pontosan
akkor maximaélis silyt, ha minden uv € M élre w(u) 4+ m(v) = c(uv).

6. Beadandd. Legyen G = (A, B; F) olyan péros graf, amiben létezik teljes parosi-
tas, és legyen M egy teljes parositas. Iranyitsuk M éleit B felé, a tobbi élt pedig
A felé; legyen az igy kapott iranyitott graf D. Bizonyitsd be, hogy egy ¢ : ' — R
silyozéasra nézve M pontosan akkor maximalis silyt teljes parositas, ha M éleire
c-t, a tobbi élre pedig —c-t frva konzervativ sulyozést kapunk D-ben.
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