Operacidokutatas I, 9. gyakorlat 2010. november 22.

1. Egy n X n-es nem-szingularis négyzetes méatrix elsé m sora altal alkotott részmét-
rixot jelolje A, mig a maradékot A,. Tegyiik fel, hogy A; minden sora ortogonalis
Ay minden sorara. Mutasd meg, hogy ekkor A; sortere éppen Ay nulltere.

2. Bizonyitsd be, hogy tetszéleges Z korlatos és zart halmazra

f:cr—— maxcx
xeZ

konvex fliggvény.

3. Igazoljuk, hogy ha a K C R" konvex, zart halmaz tartalmaz valamely pontjabol
kiindulo, ¢ iranyt félegyenest, akkor barmelyik pontjabol kiindulot is tartalmazza.

4. Hany zart félsik metszeteként allithato el egy zart korlap?
5. Hany nyilt félsik metszeteként allithato el egy nyilt korlap?

6. Konstrualjunk olyan n-dimenzios poliédert, amelynek O(n) hiperlapja és legalabb
2" cstlicsa van.

7. Beadandé. Legyen P = {z € R" : Az < b} nemiires. Mutasd meg, hogy ekkor
P = R™ akkor és csak akkor, ha r(A) = 0 (azaz A minden eleme 0) és b > 0.



Operacidokutatas I, 9. gyakorlat 2010. november 22.

1. Egy n X n-es nem-szingularis négyzetes méatrix elsé m sora altal alkotott részmét-
rixot jelolje A, mig a maradékot A,. Tegyiik fel, hogy A; minden sora ortogonalis
Ay minden sorara. Mutasd meg, hogy ekkor A; sortere éppen Ay nulltere.

2. Bizonyitsd be, hogy tetszéleges Z korlatos és zart halmazra

f:cr—— maxcx
xeZ

konvex fliggvény.

3. Igazoljuk, hogy ha a K C R" konvex, zart halmaz tartalmaz valamely pontjabol
kiindulo, ¢ iranyt félegyenest, akkor barmelyik pontjabol kiindulot is tartalmazza.

4. Hany zart félsik metszeteként allithato el egy zart korlap?
5. Hany nyilt félsik metszeteként allithato el egy nyilt korlap?

6. Konstrualjunk olyan n-dimenzios poliédert, amelynek O(n) hiperlapja és legalabb
2" cstlicsa van.

7. Beadandé. Legyen P = {z € R" : Az < b} nemiires. Mutasd meg, hogy ekkor
P = R™ akkor és csak akkor, ha r(A) = 0 (azaz A minden eleme 0) és b > 0.



