
Operációkutatás I, 11. gyakorlat 2011. december 7.

1. Írjuk fel az alábbi egyenl®tlenség-rendszer megoldhatóságának feltételét (Farkas-
lemma):

2x1 − 3x3 + 4x2 = −1,
−x1 − 2x2 + 3x3 ≥ 0,

x2, x3 ≥ 0.

2. Igazoljuk, hogy ha véges sok Rn-beli poliéder közül bármely legfeljebb n + 1
metszete nem üres, akkor az összes metszete sem üres.

3. Legyen P = {x : Ax ≤ b} 6= ∅. Mutasd meg, hogy az els® egyenl®tlenség ponto-
san akkor implicit egyenl®ség ((azaz P minden pontja egyenl®séggel teljesíti), ha
∃y ≥ 0 : yA = 0, yb ≤ 0, y1 > 0.

4. Bizonyítsd be Gordan tételét: akkor és csak akkor létezik x amire Ax� 0 (azaz
Ax minden koordinátája negatív), ha nem létezik y 6= 0, amire yA = 0 és y ≥ 0.

5. Írjuk fel a következ® feladat duálisát:

x1 − x2 + x3 ≤ 1

−x1 + x2 + x3 = −1
x1 + x2 + x3 ≥ 0

x1, x2 ≥ 0

min 2x1 + 3x3.
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