Operacidokutatas I, 5. gyakorlat 2011. oktober 12.

1. Adott egy G = (V, E) graf. Tekintsiik azt a kétszemélyes jatékot, ahol a jatékosok
felvaltva jelolnek ki ismétlés nélkiil egy-egy cstcsot a grafbol tgy, hogy az i-edik
lépésben kijelolt v; cstcsra v,_jv; € E (ha @ > 2). Az veszit, aki nem tud lépni.
Mutasd meg, hogy az els§ jatékosnak pontosan akkor van nyerd stratégidja, ha
G-ben nincs teljes parosités.

2. Adott egy n pontil paros graf, amiben nincs izoldlt pont. Mutasd meg, hogy
a lefog6 élhalmazok minimélis elemszdmanak és a parositasok maximaélis elem-
szaméanak Osszege n, és adj algoritmust minimalis elemszamu lefogo élhalmaz
megtalalasara. Igaz-e az egyenl&ség nem-paros gratban?

3. Adottak az I és I, (k =1,...,n) kompakt, nem elfajulo intervallumok a széme-
gyenesen, amelyekre [ = | Ij.. Igazoljuk, hogy az [}-k koziil kivalaszthato néhany
paronként diszjunkt gy, hogy 0sszhosszuk legalabb I hosszénak fele legyen.

4. Beadandd. Adott egy D = (V, A) irdnyitott graf. Készitsiik el hozza a kovetkezd
paros grafot: a ponthalmaza a V' két diszjunkt példanyét tartalmazza (V' és V")
és u' € V' és v” € V" kozott akkor megy él, ha uv € A. Bizonyitsd be, hogy V
pontosan akkor fedhets le pontdiszjunkt D-beli iranyitott korckkel, ha a kapott
paros gratban van teljes parositas.
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