Operacidokutatas I, 6. gyakorlat 2011. oktober 19.

1. Igazoljuk algoritmikusan, hogy egy P részbenrendezett halmazban a leghosszabb
antilanc elemszama egyenld a P-t fedd lancok minimaélis szamaval! Tipp: duplaz-
zuk meg az alaphalmazt, és csinaljunk egy paros grafot a részbenrendezés alapjéan.

2. A Nemzeti Sport szerkesztGsége elhatarozta, hogy a Londonban megrendezésre
keriilg olimpia valamennyi eseményére sajat tudositot kiild. Rendelkezésre all az
események pontos kezdési idGpontja, idGtartama és helyszine. A gondos szerve-
z0k készitettek ezenkiviil egy tablédzatot, amiben feltiintették, mennyi id6 alatt
lehet eljutni egy helyszinrdl egy masikra. Adjunk (erdsen polinomialis) eljaréast a
kikiildend6 1jsagirok minimalis szamanak meghatarozasara.

3. Legyen G = (V, F) egy paros graf, ¢ : E — R egy sulyfiiggvény, és 7 : V — R
egy minimalis Osszértékd stulyozott lefogas. (Egy 7 : V' — R fiiggvény stlyozott
lefogas, ha m(u) + m(v) > c(uv) minden wv € E élre.) Jelolje G, = (V, E;) a
pontos élek grafjat, azaz

E,={uww e E: n(u)+7(v) = c(uv)}.

Bizonyitsd be, hogy G-nek egy M teljes parositasa akkor és csak akkor maximalis
sialya, ha M C E.

4. Beadandé (sziinet utan). Mutassunk példat olyan G péros grafra nemnegativ
élstlyokkal, ahol van teljes parositas, és minden minimélis 7w stlyozott lefogésban
van olyan v pont, amire m(v) < 0. Van-e olyan példa ahol G teljes paros graf?
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