Operacidokutatas I, 8. gyakorlat 2011. november 16.

1. Vezessiik le az MFMC tételbsl egy tételt arra vonatkozoan, hogy mikor létezik
egy paros grafnak el6irt foka részgrétia.

2. Egy faipari cégnek n erdéteriilete van, és meg akarja hatarozni a kovetkezd k év
mindegyikében, hogy melyik teriiletrl mennyi fat termeljen ki. Az i-edik teriilet-
6l Osszesen a; tonna fa termelhetd ki. Azonban csak az elég id6s tak termelhetdk
ki: az ¢-edik teriileten a j-edik évben b;; tonnanyi fa elég id6s a kitermeléshez
(persze ha egy fat egy évben kiviagtunk, azt a kdvetkezs évben nem vaghatjuk ki
Gjral). A j-edik évben Gsszesen legfeljebb ¢; tonna fat szabad kitermelni. Adjunk
polinomialis algoritmust, amik kiszdmolja a maximalisan kitermelheté famennyi-
séget.

3. Legyen D = (V, A) iranyitott graf, ¢ : A — Ry U {400} kapacitasfiiggvény és
s,t € V két kijelolt pont. Lassuk be, hogy pontosan akkor létezik tetszdlegesen
nagy értékd s — t folyam, ha létezik egy irdnyitott ut s-bdl t-be melynek minden
éle +oo kapacitasi! (Egy folyamban az éleken mindig véges értékek vannak!)

4. Legyen D = (V, A) iranyitott graf, f: A — R U {—o0}, g: A — RU {0},
p,b: V — R. Igazoljuk, hogy pontosan akkor létezik

x: A= R,
p(v) < 0x(v) — 6:(v) < b(v) Vv eV,
f<x<yg

altalanositott aram, ha
0(2) = 0,(Z) < min{b(Z), ~p(V — Z)} ¥Z C V.

5. Beadandé. Adott egy G = (V, E) iranyitatlan graf. Egy kijelolt s € V' pont-
jaban il a parancsnok, s ¢ B C V halmaz pontjaiban iilnek a beosztottjai.
Egymassal a graf élein keresztiil kommunikalhatnak. Minden élre adott az él at-
vagasanak koltsége. Hogyan kereshetiink meg egy minimalis koltségd élhalmazt,
amelynek atvagasaval megsziintethetiink minden kommunikaciot a parancsnok és
a beosztottjai kozott?
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